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e Minden tétel kotelezs. Hivatalbdl 10 pont szerezhetd. Munkaids 3 ora.
1. (10 pont) Oldjuk meg a valos szamok halmazéan az alabbi egyenletet:

(2+v2) +(2-va) =2

. (10 pont) Igazoljuk, hogy minden n > 2 természetes szam esetén 2" — 6 szam oszthato 10-el.
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3. (10 pont) Egy kalap karimajanak a tanulményozasadhoz az alabbi abran 1év6 mérést végeztiik.

Mekkora a karima (sotét rész) teriilete ha [ = 20cm?

4. (10 pont) Igazoljuk, hogy log, 3 > log, 4 és log, 3 irracionalis szam!
5. (20 pont)

a) Igazoljuk, hogy minden A € My (R) matrix esetén

A2 — TI'(A) A + det(A) : _[2 = 02.
b) Legyen A € M, (Q) tgy, hogy det (A? — 31,) = 0, akkor igazoljuk, hogy
det (A) = =3 és A* — 31, = O,.

6. (10 pont)

a) Igazoljuk, hogy minden = € R esetén

t 1) = t t — .
arctan (z + 1) arcan(x)+arcan(1+x+x2)

b) Szamitsuk ki a kovetkezs hatéarértéket:

n—o0
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li tan —— tan —— + . .. tan ——— | .
1m (arcan1+1+12+arcan1+2+22+ +arcan1+n+n2)

J

b
. (20 pont) Legyen F = {f s la,b] = R ‘f folytonos, / f(z)de=1 }
a) Adjunk példat f € F-re! ’
b) Igazoljuk, hogy minden f € F esetén igaz a kovetkezd egyenlStlenség:
b 2 b

/t-f(t)dt g/tQ-f(t)dt.
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Mikor all fenn az egyenlGség?
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